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Задача 1.

Построим график плотности распределения Парето для значений 
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, которые представляют все возможные его формы. Рассмотрим различные варианты:
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Задача 2.

Минимальная достаточная статистика этой модели: (
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Докажем это утверждение.

Наша статистика будет достаточной, если 
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Не зависит от 
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Найденная статистика будет минимальной, т.к полная и достаточная статистика минимальна (доказательство полноты см. ниже).

2) Найдем распределение этой статистики:

Для этого воспользуемся следующим представлением:
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1) Полна ли данная статистика? Докажем полноту:
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Задача 3.

      Рассмотрим задачу точечного оценивания значения 
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1) Найдем 
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     Найдем ОМП для ( и (. Функция правдоподобия имеет вид:  
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Поэтому при любом ( функция максимальна если 
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      Теперь найдем НОРМД. Для этого посмотрим смещена ли оценка 
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      Значит, НОРМД для g , будет  
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2) Определим существует ли в классе оценок K = {
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Для этого вычислим 1 и 2 моменты случайных величин 
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Посчитаем риски полученных оценок:
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      Cоставим разность: 
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    Значит, при объеме выборки больше 3, данная величина больше 0, для всех 
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    оценка минимизирующая среднеквадратический риск равномерно по всем 
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Задача 4.

    Модель не является регулярной т.к. мат. ожидание вектора вклада ненулевое, т.к.
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Задача 5.

   Для рассматриваемой модели не существует понятия достижения риска оценки  
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   нижней границы Крамера-Рао или какой-либо границы Бхаттачария, т.к. для неё не  

 выполняется условия регулярности по Бхаттачарию. (т.к. мат. ожидание вектора вклада   

 ненулевое).
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